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1. [10 points] Traiter, au choix, I'une des questions suivantes :

A. Impact du systeme de retraite sur le processus de croissance. Vous développerez vos argu-
ments a |'aide d’'un modele a générations imbriquées en indiquant soigneusement vos notations.

B. Accumulation optimale et préférence pour le présent.

suite au verso ...
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2. [10 points] Considérons une économie dont le produit a I'instant ¢, Y(¢), est obtenu selon
la technologie suivante :

avec  H(t) = K(t)° et O<ac<l B>0

K(t)=sY(t) avec 0<s<1
L(t) = n L(t) avec n >0

L(t) et K(t) sont respectivement la population active et le capital physique a l'instant ¢.
x désigne la dérivée de = par rapport au temps.

2.1. Commentez |'expression de la fonction de production (interprétation de H(t), de H(t) L(t),
nature des rendements, ...).

2.2. Quelle(s) hypothese(s) supplémentaire(s) proposeriez-vous pour assurer le plein-emploi
dans cette économie ?

2.3. Soit gg (1) le taux de variation du stock de capital ; donnez son expression.
2.4. Existe-t-il une solution stable de croissance a taux constant 7 Pour répondre a cette
question :

— Exprimez gg 4

— Etudiez gkt en fonction de g, en distinguant les troiscas 3 >1, f<1 et g=1.

— Dans chaque cas, représentez gk ;) en fonction de g () et mettez en évidence le
caractere stable ou instable des solutions.

— Qu'advient-il de I'économie dans chacun des cas 7 Commentez.

2.5. Supposons que 3 =1 et n=0. Qu’'en est-il alors de la productivité marginale du facteur
accumulable ? Quel modéle reconnaissez-vous ? Comment |'économie évolue-telle ?
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Eléments de corrigé du point 2

2.1. H(t) pondére la quantité de travail L(t). H(t) dépend du niveau du stock de capital.
Cette représentation suppose donc que I'efficacité du travail est d’autant plus élevée que le stock
de capital est important. On retrouve |'idée d'un lien entre capital et niveau des connaissances
et des aptitudes.

[H(t) L(t)] = travail efficace

La fonction de production est homogeéne de degré un (a rendements d'échelle constants) par
rapport au capital ( K(t)) et au travail efficace ([H(t) L(t)]) mais la croissance de ce dernier
en fonction du stock de capital engendre des rendements croissants.

2.2. La substituabilité technique des facteurs de production étant assurée, il faut de surcroit
permettre la substituabilité économique, c'est-a-dire I'adaptation de la rémunération des fac-
teurs en fonction de leur productivité marginale.

23. K(t) = sY(t) et 1;8 = s K(t)*1HP0-a) [(p)t-e
il vient donc
gr@ = s K@) L)l
9K (1) K(it) L) _.
2.4. 95O _ (1 _oyq-p B | LO g
e~ TR T I
IO~ (1-a) [(B-1)gxw + 7]
9K (t)
ou bien
g = 1—a) [(B—1)gkw + 1] 9x@
et de
9K (t)
IO _ 1 _a)[2(8-1 +
oo (1—a) [2(8—1)gkw + n]

cf. graphiques pages 4 et 5

Y (t)
0K (t)
L'exposant est positif si 3> 1, négatifsi <1 etnulsi g=1.

Sil'on suppose 3 =1 etde plus n =0, alors la productivité marginale du capital sera constante.
On retrouve un modeéle du type AK . L'économie croit a taux constant.

2.5. = [(B(1 — a) + a] K(t)l(B0-a)ta=1] [ (pl-«a
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:]]Eta;bl, dés qu'il ¥ a investissement, 'économmie croft 4 taux croissant.

beta<l, dés qu'l ¥ a mvestssement, 'économie tend vers un régime de croissance équiibrée 4 taux constant.
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heta=1, dés qu'il ¥ a mvestissement, 1'économie croit & taus crolssant.
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